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Oer

n
« Supposons qu'il existe un entier 7 tel que v, - #, = G) (vg— ) -

eD'aprés la  propriété  démontrée précédemment on 2

1 .- :
Vo1 = by =5 (v,—u,) doncen utilisant Ihypothése de récurrence :

Vpt1

2
1 1 (1}
e <5 ) S x(5) om0

La propriété est donc vraie au rang 7+ 1.
Donc d’aprés le principe de récurrence, pour tout entier naturel #,0ona:

1 n
v, -, S (i) (v — %g)

On a démontré que pour tout entier naturel 7, 0 < v, %, dotr:

n
0= vn—uns(%) (v — %g))-

n
Le réel L étant strictement compris entre — 1 et lona lim (l) =0.
2 n—>+o0 2

Donc d’apres le théoréme d’encadrement la suite (v,-#%,), N 3 une
limire et cette limite est nulle.

En résumé la suite (#,), . oSt croissante, la suite (v,), .5 oSt
décroissante et la suite (v, —%,), .\ 2 Pour limite O, Jes suites (%,) , .y
et (v,), _  Somt adjacentes, elles sont donc toutes les deux convergentes et elles
ont la méme limite.
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