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Trigonométrie & Barycentres

I- [4 pts] Equations trigonomeétriques : Résoudre dans I’intervalle |-r ; ]

(1) cos2x+sinx=0
2 cost-\/§sin2x:1

I1- [6 pts] Etude de lafonction trigonométrique définiepar : f(x) =sin 2x —2cosx + 1
1°) Indiquer lapériode T delafonction f.
2°) Endéduire une réduction de I’intervalle d’étude pour f.
3°) Résoudrel’équation f (x) =1

4°) Montrerquef(%—x)+f(% + X)=2
5°) Que peut-on en déduire pour lacourbe de f ?
6°) En déduire une nouvelle réduction de I’intervalle d’étude pour f.

7°) Calculerf(-5);f(5):f(0):f(3).

8°) On suppose que f est décroissante sur |’intervalle [-% ;- %] et croissante sur I’intervalle [- % ; %]
, congtruire lacourbe def sur cet intervalle dans un repére orthonormal, unités : 3 carreaux pour
7 sur Ox et 1 ca. par unité sur Oy.

9°) Déduire de (5) lacourbe de f s.;rl’intervalle[-% ;3775] .

s . , . On 7
10°) Déduire de (1) la courbe représentative de f sur I’intervalle [-TTE ; 771 ].

[11- [6 pts)] Barycentres Etant donné un triangle ABC quelconque, et les points |,J K suivants
l:=Bar{ (A,2):(C,1)}; J=Baf{ (B,1):(C, 2};K:=Ba{ (B,1):(A,-4)}
1°) Construireles points|,J,K sur une grande figure.
2°) Démontrer que A est barycentre de {(K,3) ; (B,1)}.
3°) Déterminer le barycentrede {(K,3) ; (B,1) ; (C,2)}.
4°) Endéduire quel est le milieu de[KJ].
5°) M étant milieu de [BJ] et L celui de [KB], démontrer que JMLI est un parallélogramme.
6°) Démontrer que le centre G du parallélogramme JMLI est le centre de gravité de ABC.

I'V-[4pts] Alignements. Soit ABC un triangle quelconque, construire les points I,J,K tels que::

— — . — — ., = — . . .
AJ=—AC , BK=— BA , CI=-cB. Farelafiguresur unedemi page.

1°) Montrer que A est barycentrede{ (1 ,2) ; (J,4) ; (K, 1)} (utiliser C= milieu de[Bl]dansla
lérerelation)

2°) Exprimer de méme chacun des points B et C comme barycentres des points |,J,K affectés de
coefficients convenablement choisis (indiquer les systemes correspondantsa B et C
respectivement)

3°) OnplacelespointsP, Q, RtelsqueK_ﬁ:%ﬁ Te! :%W(’ , R :%J_f.

4°) Montrer que P:=Bar{(K,2) ; (J1)} et B :=Bar{(l,1) ; (P,6)}

5°) En déduire que P est I’intersection des droites (BC) et (KJ),

6°) Montrer de méme que R est I’intersection des droites (AB) et (JI) et Q I’intersection des
droites (AC) et (KIl).

7°) [Bonus 2pts] Démontrer que les centres de gravité des triangles ABC, 1K, et PQR sont
confondus.

La trigo cest le Zen dansla pizza



